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mas sio pontos nio singulares para a parametrizagao, pois também nas
auto-intersecdes transversais o posto da jacobiana de ¢ é maximo.

Observagio: A superficie singular, parametrizada por ¢, pode ser des-
crita como a projecio em R? de uma superfice mergulhada no R%. Os
pontos de auto-interse¢io da superficie em R? correspondem a dois pon-
tos da superficie em R* e os pontos singulares da superficie sdo pontos
onde a direcio da projecio é tangente 4 superficie. Desta forma é fa-
cil ver que os pontos singulares sio pontos limites de pontos duplos.

Vejamos i8so no caso de uma parameirizacdo da forma

e(z,y) = (z,p(z,9),9(,y))-

Aqui a matriz jacobiana tem a forma

Jp(z,y) =
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Um ponto singular da parametrizacao € caracterizado pelo anula-
mento dos menores 2 X 2, que neste caso coincide com o anulamento das
derivadas parciais % e %‘i. Por outro lado, um ponto duplo ordinério é
caracterizado pela igualdade v(z,y) = ¢(z1,11) com (z,y) # (z1,11)-
Mas @(z,y) = ¢(z1,y1) implica que z = z1. Logo, {(z,y) e (z1,y1) é um
ponto duplo se, e somente se,
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